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                                                        ΘΕΜΑ   10 
 
Α. Να  αποδειχθεί  ότι  :   Για  κάθε  διάνυσµα  , ,α β γ   ισχύει  η  σχέση :      

                                 ( )α β γ α β α γ+ = +                                           Μονάδες  12 

Β.  Έστω  Ε/  και  Ε δύο  σηµεία   ενός  επιπέδου.     Τι  ονοµάζεται   
      έλλειψη  µε  εστίες  τα  σηµεία   Ε/  και  Ε ;                                 Μονάδες    5 
 
Γ.  Να  χαρακτηρίσετε  τις  προτάσεις  που  ακολουθούν , γράφοντας  στο  γραπτό 
     σας  την  ένδειξη   Σωστό    ή     Λάθος 
  
Γ1.  Η  ευθεία  0x yΑ +Β +Γ=    είναι  κάθετη  στο   διάνυσµα    ( ),η = Β −Α                                            
Γ2.   Η  εφαπτόµενη  του  κύκλου µε κέντρο το  Ο(0,0) και ακτίνα ρ  στο  σηµείο   
        του     ( )1 1,x yΑ   έχει         εξίσωση  :   2

1 1xx yy ρ+ =                                            

Γ3.   Η  εξίσωση  2 2y px=   παριστάνει  µία  παραβολή  .  Ο  αριθµός     p  
      λέγεται  παράµετρος  της  παραβολής  και  παριστάνει  την  απόσταση   
      της  εστίας  από  την  διευθετούσα  της.                                          

Γ4. ∆ύο  ελλείψεις  µε  τον  ίδιο  λόγο  α
β

  λέγονται όµοιες .         Μονάδες     8 

 
                                                       ΘΕΜΑ   20 
      
  ∆ίνεται  τρίγωνο  ΑΒΓ  µε   2α βΑΒ=− +    και   3αΑΓ= .  ∆ίνεται  ότι   

      1 , 2α β= =   και   ( ),
3
πα β = .      

ι)   να  υπολογισθεί  το  γινόµενο   α β .                                        Μονάδες   6 
ιι)  αν  Μ   είναι  το  µέσον  της  πλευράς  ΒΓ   να  εκφρασθεί  το    ΑΜ  
     συναρτήσει  των  διανυσµάτων  α    και  β  .                           Μονάδες    6 
ιιι)  αν  Α∆   η  προβολή  του   ΑΜ   στην   ΑΓ   να  δειχθεί         
      οτι    2αΑ∆=                                                                            Μονάδες   8 

ιv)  να  δειχθεί  ότι    ( )4προβ β
ΑΓ

ΑΒ ΑΜ −                              Μονάδες   5  

                                                      
 



                                                       ΘΕΜΑ   30 
 
∆ίνεται  η  εξίσωση  : 
   ( ) ( ) ( )2 2 5 3 8 0x y x yλ λ λ+ + + − + − + =      (1). 
ι)    να  βρεθούν  οι  τιµές  του  λ  ώστε  η  (1)  να  παριστάνει  κύκλο.  Μονάδες   8 
ιι)   αν  C  ο  κύκλος  που  προκύπτει , αν  στην  (1)  θέσουµε  λ=3,   
       να  βρεθούν  το  κέντρο K και  η  ακτίνα ρ του  κύκλου  C.            Μονάδες   4 
ιιι)   να  γραφεί  η  εξίσωση  της  παραβολής  C1,  που  έχει  κορυφή  την  αρχή 
      των   αξόνων   Ο,  άξονα  συµµετρίας  τον   xx/   και  έχει  διευθετούσα   
      την  ευθεία  0x x=   ,  όπου  0x  η  τετµηµένη  του  κέντρου Κ, του  κύκλου  C.    
                                                                                                                Μονάδες   8 
ιv)  να  γραφεί  η  εξίσωση  του  κύκλου,  που  έχει  κέντρο το  Α( 1 , -4  )  και    
διέρχεται  από  την  εστία  της  παραβολής  C1 .                                   Μονάδες   5 
 
 
 
 
                                                      ΘΕΜΑ   40    
 
 ∆ίνεται  η  εξίσωση  : ( ) ( )2 1 3 1 5 0x yα α α− − + + − =        (1). 
ι)   να  δειχθεί  ότι  η (1)    παριστάνει  ευθεία για  κάθε Rα ∈  .         Μονάδες   5 

ιι)  για  1
3

α ≠ −  ,  να  βρεθεί  η  ευθεία  της  (1)  που  είναι  παράλληλη  στην   

      η:  6 4 2 0x y− + = .                                                                         Μονάδες   6  
      ∆ίνεται   η  ευθεία      ε :   3 2 6 0x y− + =      
ιιι)  να  βρεθεί  η  απόσταση  του  Κ( 1,-1)  από  την   (ε)                   Μονάδες   5    
ιv)     Α  το  σηµείο  τοµής  της  (ε)  µε   τον   /xx  
         Β   το  σηµείο  τοµής   της  (ε)  µε  τον   /yy  
         Να  βρεθεί  ο  γ.τ.  των  σηµείων  του  επιπέδου   M(x,y) ώστε  το  
          εµβαδόν  του    τριγώνου  (ΑΒΜ)=1.                                         Μονάδες   9       
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